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青少年數學國際城市邀請賽 
個人賽試題 

答題時間：120 分鐘 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

Traditional Chinese Version 
 

正體中文版 

隊名:  姓名:  編號:  得分:  
 

以下欄位由評審填寫，考生請勿做任何記號 
第一部份 第二部份 

題號 
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 1 2 3 

總分
評審

簽名

分數                  

分數                  
 

22001144  KKoorreeaa  IInntteerrnnaattiioonnaall  
MMaatthheemmaattiiccss  CCoommppeettiittiioonn  
2211~~2266  JJuullyy,,  22001144,,  DDaaeejjeeoonn  CCiittyy,,  KKoorreeaa  

答題指引： 
 請勿翻開此頁，直到聽到答題指令為止。 
 請在下頁的對應位置填寫隊名、您的姓名及編號。   
 個人賽試題包括兩個部份，總分 120 分。 
 第一部份包括填充題 12 題，只須在空格內填寫阿拉伯數值答案，

以其他文字書寫一律不計分，不須計算過程，若題目有不只一個

答案，則全部答對才給分。每題 5 分，答錯不倒扣。 
 第二部份包括計算證明題 3 題，必須填寫詳細計算過程或證明，

每題 20 分，根據答題情況給予部份分數。   
 本卷答題時間：120 分鐘。   
 不得使用任何電子計算器具。   
 可使用鉛筆、藍色或黑色圓珠筆作答。   
 答題結束後，監試人員會將所有紙張收回。 



第一部份：  
填充題，請將答案填寫在題末所附的空格內，共十二題，每題 5 分。 

1. 已知 x 和 y 都是兩位數，且 x 是 y 的兩倍。若 x 的兩個數碼之和等於 y 的其

中一個數碼，且 x 的兩個數碼之差等於 y 的另一個數碼，請問 y 的最大值為

多少？ 

 

答：              

2. 請問將 1234567899 × 1234567894 × 1234567892 減去 1234567891 × 
1234567896 × 1234567898 後所得的差是什麼？ 

 

 

答：              

3. 在△ABC 中，已知 18CAB∠ = °且 24BCA∠ = °。點 E 為邊 CA 上的一點使得

60CEB∠ = °，且點 F 為邊 AB 上的一點使得 60AEF∠ = °。請問 BFC∠ 為多

少度？ 
 
 
 
 
 
 
 

答：              

4. 已知實數 x、y 與 z 滿足 7 8 4x y z− + = 且8 4 7x y z+ − = 。請問 2 2 2x y z− + 的

最大值為多少？ 

 

 

答：              

5. 在△ABC 中， 45CAB BCA∠ =∠ = °。點 L 為邊 BC 的中點，點 P 為邊 CA 上

的一點使得 BP⊥AL。如果 2CP = cm，請問邊 AB 的長度為多少 cm？ 

 

答：           cm 

° 
B C

A 

F 

E 



6. 若 x、y 與 z 為三個連續的正整數，滿足
x y z y x z
y z x x z y
+ + + + + 為整數，請問

x y z+ + 的值為多少？ 

 

答：              

7. 已知實數 x 與 y 滿足 3 3 1957x y+ = 且(x + y)(x + 1)(y + 1) = 2014. 請問 x + y
的值是多少？ 

 

答：               

8. 在平行四邊形 ABCD 中， 60BAD∠ = °，點 E、F 分別是邊 BC 與 CD 的中點。

BD 交 AE 於點 M、交 AF 於點 N。如果 AB = 15 cm、AD = 8 cm，請問 MN
的長度為多少 cm？ 

 

答：           cm 

9. 有 A、B、C 三人與另外 5 個小孩圍著一張圓桌坐下，如果 A 必須與 B 相鄰，

但 A 不能與 C 相鄰，請問共有多少種不同的編排方式？（如果一種編排方

式通過旋轉能得到另一種編排方式，則認為這兩種編排方式是相同的） 

 

答：            種 

10. 已知整數 n 滿足
221 21( 2) 2( 2) 42n

n n
− − − = + ，請問 n 的最大值為多少？ 

 

答：              

11. 對於每位數碼為 0 或 2 且不超過 10000000000 的所有這樣的正整數，請問

數碼 0 共有多少個？ 

 

答：              

12. 已知 A、B、C 與 D 為一個圓周上依次排列的四個點。若 AD = BD =50 3  
cm、AC = 106.8 cm 且 30CAD∠ = °，請問線段 BC 的長度為多少 cm？ 

答：           cm 



第二部份： 
計算及證明題，請在題目下面空白處寫出計算或證明過程。共三題，每題 20 分。 

1. 黑板上分別寫著 1 至 2014 這 2014 個正整數的倒數。小明對這些數進行操作：

每一步，他擦掉黑板上兩個數，並算出這兩個數之和再加上這兩個數的乘積，

然後把結果寫在黑板上。最後，黑板上只剩下一個數，請問這個數的最大值

為多少？ 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答：              

2. 在△ABC 中， 30ABC ACB∠ =∠ = °。點 O 滿足 OA = OC = 1 cm、OB = 2 cm、

且 CAB CAO OAB∠ =∠ +∠ 。請問邊 BC 的長度為多少 cm？  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答：           cm 



3. 大田塔由 7 個大小不同的穿孔圓盤和三根排成一列的杆子構成，這些圓盤從

大到小按照從下往上順序疊在第一根杆子上。現在打算把這些圓盤從第一根

杆子移到第三根杆子。在每步移動中，一根杆子最上面的圓盤可以移到一根

相鄰杆子的最上面，因此不允許直接從第一根杆子移到第三根杆子或從第三

根杆子移到第一根杆子。大圓盤任何時候都不能疊在小圓盤上面。請問至少

需要移動多少步才能完成任務？ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答：                


